近十二年數學學測試題詳解(第三冊)
1、 單選題
1. [bookmark: A_72CFB12B0F7C48C3B0C30BE6FCF74350][bookmark: W_72CFB12B0F7C48C3B0C30BE6FCF74350]答案：(Ｃ)
[bookmark: E_72CFB12B0F7C48C3B0C30BE6FCF74350]解析：由虛根成雙定理知，另一根為　4－3i；故此三點在複數平面上為（4，3），（4，－3），（0，0）

所圍三角形面積＝×6×4＝12
2. [bookmark: A_74AEC5F2B93944B0A55AE5BBDDB28578][bookmark: W_74AEC5F2B93944B0A55AE5BBDDB28578]答案：(Ｃ)

解析：＝35－ab＝4　　ab＝31　　（a，b）＝（1，31），（31，1），（－1，－31），（－31，－1），因此∣a＋b∣＝32
3. [bookmark: A_7E41145E58A747A3B034790E230ED998][bookmark: W_7E41145E58A747A3B034790E230ED998]答案：(Ｄ)




[bookmark: E_7E41145E58A747A3B034790E230ED998]解析：＝　cos30° ; ＝　cos15°



　＝　sin15°＝　cos30°cos15°sin15°





＝　cos30°×sin30°＝8××＝
4. [bookmark: A_2F0BCBB0A7C94C59AA9C2811BD634D95][bookmark: W_2F0BCBB0A7C94C59AA9C2811BD634D95]答案：(Ｄ)




[bookmark: E_2F0BCBB0A7C94C59AA9C2811BD634D95]解析：cosθ＋sinθ＝2（cosθ＋sinθ）＝2 cos（θ－30°）＝

　cos（θ－30°）＝(Ｄ)θ＝74°代入最接近
5. [bookmark: A_D6929F8713E64093BC56ED8CA127E8E0][bookmark: W_D6929F8713E64093BC56ED8CA127E8E0]答案：(Ｂ)
[bookmark: E_D6929F8713E64093BC56ED8CA127E8E0]解析：A（－n，0），B（0，2），P（7，k）三點共線




∴＝　　＝　n（k－2）＝14＝1×14＝2×7，nN　n＝1，2，7，14，共　4　個解
6. [bookmark: A_A7DE663512A245C5B82CB77FEB7E8625][bookmark: W_A7DE663512A245C5B82CB77FEB7E8625][image: 105解析-01]答案：(Ｂ)
解析：Γ1：（x＋1）2＋y2＝1
　表圓心為（－1，0），半徑為　1　的圓方程式
Γ2：（x＋y）2＝1
　x＋y＝1　或　x＋y＝－1，表兩條平行直線
作圖如右
∴圖形交點有　2　個

7. [bookmark: A_1DD6DA807E7949B3AB8C5E2FBF09E0BB][bookmark: W_1DD6DA807E7949B3AB8C5E2FBF09E0BB]答案：(Ｃ)

解析：作　y＝sinx　與　y＝的圖形
共有　9×2＋1＝19　個交點
[image: M2]
8. [bookmark: A_D54F3C85F3A54E5AB6761CCC6D5EEA43][bookmark: OLE_LINK16][bookmark: OLE_LINK17][bookmark: W_D54F3C85F3A54E5AB6761CCC6D5EEA43]答案：(Ａ)
[bookmark: E_D54F3C85F3A54E5AB6761CCC6D5EEA43]解析：如下圖，設小明由　C　走到　D，而紅旗在　A，白旗在　B
[image: 97-1]






若　＝x　公尺，則　＝6x　公尺，由　＝4　　得＝　



　100＋36x2＝16（100＋x2）　x＝5　∴＝7x＝35　35×1.732＝60.62（公尺）
9. [bookmark: A_DF646C7D8FE74BAA99B6BE9EEFFCA848][bookmark: W_DF646C7D8FE74BAA99B6BE9EEFFCA848]答案：(Ｂ)



[bookmark: E_DF646C7D8FE74BAA99B6BE9EEFFCA848]解析：3π＜π．π＜　cos（2π＋π）＜cos（π2）＜cos（2π＋）　－1＜a＜
10. [bookmark: A_B13636A8E80749D1BFDDB427777CEFCC][bookmark: W_B13636A8E80749D1BFDDB427777CEFCC]答案：(Ａ)

[bookmark: E_B13636A8E80749D1BFDDB427777CEFCC]解析：如圖，丙鎮到另一公路的距離為　公里


故丙、丁間的距離為＝　　24.5（公里）
[image: 98學測1]
11. [bookmark: A_306BB7B307ED4992B06C129B433140EC][bookmark: W_306BB7B307ED4992B06C129B433140EC]答案：(Ｃ)
[bookmark: E_306BB7B307ED4992B06C129B433140EC]解析：以　O（0，0）為圓心、半徑為　1　畫圓，又以　A（3，0）為圓心、半徑為　2　畫圓
由圖可知：此種直線即兩圓之公切線，共有　3　條
[image: 98學測2]
12. [bookmark: A_810363012C4C462D9C4337A6835B6000][bookmark: W_810363012C4C462D9C4337A6835B6000]答案：(Ａ)



[bookmark: E_810363012C4C462D9C4337A6835B6000]解析：：＋＝1　　L：x＋y－1＝0




d（P，L）＝＝＝d1 ;  d（Q，L）＝＝＝d2


d（R，L）＝＝＝d3







∵π＜5－＜3.5∴d1＜d2＜d3　×d1＜×d2＜×d3即　p＜q＜r
13. [bookmark: A_C822F48CEFC64B5287D37CFA5058B5CA][bookmark: W_C822F48CEFC64B5287D37CFA5058B5CA]答案：(Ｂ)
[bookmark: E_C822F48CEFC64B5287D37CFA5058B5CA]解析：圓為（x＋1）2＋（y＋1）2＝1，圓心（－1，1），半徑　1，作圖可知有　2　個交點，故選(Ｂ)
[bookmark: Q_4FE6F3B567CA4C14A0E8CD9B254788A5][image: 103-01]
14. [bookmark: A_4FE6F3B567CA4C14A0E8CD9B254788A5][bookmark: W_4FE6F3B567CA4C14A0E8CD9B254788A5]答案：(Ａ)



[bookmark: E_4FE6F3B567CA4C14A0E8CD9B254788A5]解析：k1＝ax＋by＋3　　y＝－x＋在　B　有最大值　斜率　m1＝－＞1　且　x　係數　a＞0，y　係數　b＜0



k2＝3－bx－ay　　y＝－x＋，其中　0＜－＜1

且　x　係數－b＞0，y　係數－a＜0，最大值須往右下方且斜率　m2＝－＜1，取　A　點
[image: 104學測解析-01]
15. [bookmark: A_E1888159B85244369E91F504024F400E][bookmark: W_E1888159B85244369E91F504024F400E]答案：(Ｅ)
[bookmark: E_E1888159B85244369E91F504024F400E]解析：令　a＝sin73°; b＝sin146°＝sin（180°－34°）＝sin34° ; c＝sin219°＝sin（180°＋39°）＝－sin39°
d＝sin292°＝sin（360°－68°）＝－sin68°; e＝sin365°＝sin（360°＋5°）＝sin5°
∴d＜c＜e＜b＜a，故中位數為　e，故選(Ｅ)
16. 答案：(Ｃ)
解析：	
[image: 102學測解-01]


[bookmark: OLE_LINK1][bookmark: OLE_LINK3][bookmark: OLE_LINK4]如上圖，由　tan30°＝0.577，令＝1，則＝0.577


　x＝＝tan34°－tan30°＝0.098，＝2x＝0.196



∴tanθ＝＝＋＝0.675＋0.196＝0.871最接近　tan41°



2、 填充題
1. 

[bookmark: A_A11C4754FE2A43599705F2074F0C2507][bookmark: W_A11C4754FE2A43599705F2074F0C2507]答案：（，）

[bookmark: E_A11C4754FE2A43599705F2074F0C2507]解析：若兩三角形的底等長則面積比即為高的比，所以若△PDA：△PBC＝1：2，則　P　點必在直線　y＝　上



若△PAB：△PCD＝2：3，則　P　點亦必在直線　x＝　上故　P　點的坐標為（，）
[image: 94-0-5]
2. 
[bookmark: A_169333789F3043498AFF2F5EE64A3323][bookmark: W_169333789F3043498AFF2F5EE64A3323]答案：


[bookmark: E_169333789F3043498AFF2F5EE64A3323]解析：依題意，設　A（a，0），B（0，b），其中　a，b＞0，因為⊥，
所以（a－2，－1）．（－2，b－1）＝0　　2a＋b＝5









由算幾不等式知≧　　2ab≦（）2　　ab≦×＝故△OAB＝ab≦
3. 
[bookmark: A_F507F4CBFC5440F7BC7CA51BAD11A5E0][bookmark: W_F507F4CBFC5440F7BC7CA51BAD11A5E0]答案：





[bookmark: E_F507F4CBFC5440F7BC7CA51BAD11A5E0]解析：因為為角平分線，得：＝：＝1：2



所以設＝＝x，＝2x，並且令∠BAD＝∠CAD＝θ
分別在△ABD　與△ACD　中，用餘弦定理得



cosθ＝＝，解得　x2＝18，再代入得　cosθ＝
4. [bookmark: A_418AF61EA30C4A198196AE51BA4AB2D0][bookmark: W_418AF61EA30C4A198196AE51BA4AB2D0]答案：32；－1
解析：z＝1－i　　z2＝－2i　　z10＝（－2i）5＝－32i



所以　1＋z＋z2＋……＋z9＝＝＝＝32－i，故　a＝32，b＝－1
5. [bookmark: A_7EDAF379FF4A41F882AD2FCCCEEA5523][bookmark: W_7EDAF379FF4A41F882AD2FCCCEEA5523]答案：（9，3）
[bookmark: E_7EDAF379FF4A41F882AD2FCCCEEA5523]解析：令　A（－6，－2），B（2，－1），C（1，2）






＝，＝，＝故　ABDC　為菱形


由對角線互相平分，中點＝中點，令　D（x，y）




（，）＝（，）（x，y）＝（9，3）
6. 
[bookmark: A_A12792960B2A42738ECC7801FCB13227][bookmark: W_A12792960B2A42738ECC7801FCB13227]答案：
[bookmark: E_A12792960B2A42738ECC7801FCB13227]解析：△ABD　與△BCD　的外接圓相同，由正弦定理







＝2R，＝2R，故＝　　＝×sin45°＝
7. [bookmark: A_2DCAC63D0CB548EA93A64968702B864B][bookmark: W_2DCAC63D0CB548EA93A64968702B864B]答案：7


[bookmark: E_2DCAC63D0CB548EA93A64968702B864B]解析：△ABD　中　cosB＝，△ABC　中　cosB＝



故　＝　　＝7
[image: 95-0-3]
8. 
[bookmark: A_74A10B22B6BA4D59A293799253FEF5DC][bookmark: W_74A10B22B6BA4D59A293799253FEF5DC]答案：
[bookmark: E_74A10B22B6BA4D59A293799253FEF5DC]解析：ABCD　為長方形，故將　ABCD　分成面積相等的直線必過中心，而中心為（5，3）

故（5，3）代入　　y＝m（x－7）＋4　　m＝

9. [bookmark: A_B1A7ABF97240490EA6E82D5C2940C462][bookmark: W_B1A7ABF97240490EA6E82D5C2940C462]答案：（－1，12）







[bookmark: E_B1A7ABF97240490EA6E82D5C2940C462][image: M7]解析：：＝2：1　∴＝＋








而＝2＝（－）＝3－
＝（3，15）－（4，3）＝（－1，12）
10. 

[bookmark: A_097B89838F7E4E9E940CF4140029F271][bookmark: W_097B89838F7E4E9E940CF4140029F271]答案：（，）




[bookmark: E_097B89838F7E4E9E940CF4140029F271]解析：由∠APB＝90°知為直徑，中點為圓心（0，0），因此　B＝－A＝（，）
11. 
[bookmark: A_B1B91A22215E42D7908826A1ED738609][bookmark: W_B1B91A22215E42D7908826A1ED738609][image: M9]答案：
[bookmark: E_B1B91A22215E42D7908826A1ED738609]解析：建立坐標系如下圖


令　A（0，0），B（3，0），C（5 cos120°，5 sin120°）＝（，）






則中點　M＝＝（，）故　tan∠BAM＝＝
12. 
[bookmark: A_F7C7F7A491ED42068ECC88A073C3D510][bookmark: W_F7C7F7A491ED42068ECC88A073C3D510]答案：





[bookmark: E_F7C7F7A491ED42068ECC88A073C3D510]解析：∵＝　∴∠AOB＝∠BOC＝θ，又＝＝＝1





因此△OAB　面積＝．1．1．sinθ＝　　sinθ＝，cosθ＝＝





故△OAC＝．1．1．sin 2θ＝．2 sinθ．cosθ＝×＝
[image: 97-10]
13. [bookmark: A_FBF839A7C19340E6AF2987FB94555C77][bookmark: W_FBF839A7C19340E6AF2987FB94555C77]答案：－3





[bookmark: E_FBF839A7C19340E6AF2987FB94555C77]解析：∵││＝＝││∴＋＝（－1，3）//　L（皆與法線　M　垂直）



依題意，取＝－（＋）＝（1，－3）
[image: 97-12]
14. [bookmark: A_2AFB2FAE9C9749759F8B635EFB8EB343][bookmark: W_2AFB2FAE9C9749759F8B635EFB8EB343]答案：（－4，20）


[bookmark: E_2AFB2FAE9C9749759F8B635EFB8EB343]解析：＝＝（3，5）　　P（3，5）


＝2＝2（－3，5）＝（－6，10）　　Q＝（－6＋3，10＋5）＝（－3，15）


＝3＝3（－3－x，15－y）　　（3，－15）＝3（－3－x，15－y）　　－3－x＝1，15－y＝－5　　x＝－4，y＝20
15. [bookmark: OLE_LINK22][bookmark: OLE_LINK23][bookmark: A_539BAD58988B41FF9B9B7AC7A03F3B3B][bookmark: W_539BAD58988B41FF9B9B7AC7A03F3B3B]答案：12




[bookmark: E_539BAD58988B41FF9B9B7AC7A03F3B3B]解析：由題意可知此兩直線不為水平線或鉛直線，令　L1：＋＝1，則　L2：＋＝1




∵L1//L2　　＝　　4b＝3a，令　b＝3，a＝4，則　L1：＋＝1　　3x＋4y＝12




　L2：＋＝1　　3x＋4y＝72∴d（L1，L2）＝＝＝12
16. 
[bookmark: A_95763754A3C546CB93349547191128A6][bookmark: W_95763754A3C546CB93349547191128A6]答案：


[bookmark: E_95763754A3C546CB93349547191128A6]解析：令＝x，＝y



由題意知＝．（．10．9．sinθ）　　xy＝45
[image: 98學測5]△APQ　中，由餘弦定理



＝x2＋y2－2xy cosθ≧－（算幾不等式）

＝2xy－


＝＝


　≧

17. [bookmark: A_92E6F545F46B457DA252E6F7A0986161][bookmark: W_92E6F545F46B457DA252E6F7A0986161]答案：（6，8）


[bookmark: E_92E6F545F46B457DA252E6F7A0986161]解析：設　C（12，y），y＞0，則＝（6，1），＝（10，y－1）




△ABC　面積＝∣∣＝×38　　6y－16＝±38　　y＝9　或－（不合）


∴C（12，9），由＝＝（－6，－1）知　D　為（12，9）＋（－6，－1）＝（6，8）
18. 
[bookmark: A_5D7B2293562442D4AE0DE755CD72241A][bookmark: W_5D7B2293562442D4AE0DE755CD72241A]答案：
[bookmark: E_5D7B2293562442D4AE0DE755CD72241A]解析：
[image: 學測 4]

令∠ABC＝∠CBD＝θ則　cosθ＝






　cos2θ＝2cos2θ－1＝2×－1＝，由＝cos2θ＝，得＝
19. 
[bookmark: A_86099BAA92C649BE989AE70F4D59DA27][bookmark: W_86099BAA92C649BE989AE70F4D59DA27]答案：
[bookmark: E_86099BAA92C649BE989AE70F4D59DA27]解析：
[image: 學測 5]
設∠C＝θ，則∠A＝2θ，∠B＝π－3θ






由＝＝得　cosθ＝　　sin2θ＝1－＝







又＝＝＝　　＝2（3－4sin2θ）＝2（3－4×）＝
20. 
[bookmark: A_3B58F3F18A414DB2AC90FB625A31B94C][bookmark: W_3B58F3F18A414DB2AC90FB625A31B94C][image: 學測 6]答案：
[bookmark: E_3B58F3F18A414DB2AC90FB625A31B94C]解析：x2＝8y　焦點　F（0，2），準線　M：y＝－2

則　d（P，L）＝d（P，M）＋3＝＝3






因此∣d（P，L）－∣＝∣3＋－∣≦3＋＝3＋＝

當　P＝Q（4，2）時，所求有最大值
21. 
[bookmark: A_A946F7C0278E48EE92A46D1A65F6E7BE][bookmark: W_A946F7C0278E48EE92A46D1A65F6E7BE][image: 100學測-10]答案：
[bookmark: E_A946F7C0278E48EE92A46D1A65F6E7BE]解析：由∠DAB＝∠BCD＝90°知∠ABC＋∠ADC＝180°
　cos∠ABC＝cos（180°－∠ADC）＝－cos∠ADC




＝－＝
[image: 101學測答-06]
22. [bookmark: A_8F58658020C3444499C43CDB1DADF78B][bookmark: W_8F58658020C3444499C43CDB1DADF78B]答案：－3
[bookmark: E_8F58658020C3444499C43CDB1DADF78B]解析：作圖如右，共四種情形


斜率最小為＝＝－3
23. [bookmark: A_58BF0D603CAF4ED48A55BF1209F37F2A][bookmark: W_58BF0D603CAF4ED48A55BF1209F37F2A]答案：（－3，26）
[bookmark: E_58BF0D603CAF4ED48A55BF1209F37F2A]解析：設天璇、天樞、北極星之坐標各為　A（9，8），B（7，11），C（x，y），則


＝5（x－7，y－11）＝5（－2，3）＝（－10，15）
（x，y）＝（－3，26）
[image: 101學測答-07]
24. [bookmark: A_C63451B758C64BF58160943480AED7EA][bookmark: W_C63451B758C64BF58160943480AED7EA]答案：－1；－3

[bookmark: E_C63451B758C64BF58160943480AED7EA]解析：設點　C（t，t2），



則．＝（6，6）．（t＋2，t2－2）＝3t2＋6t＝3（t＋1）2－3
25. [bookmark: A_0CCA7BAB989F4F3A8280BFA7735698DA][bookmark: W_0CCA7BAB989F4F3A8280BFA7735698DA]答案：7





[bookmark: E_0CCA7BAB989F4F3A8280BFA7735698DA]解析：令＝x，則＝＝＝x　＝13－x



△APR＝．x．（13－x）．sin60°＝．


（13x－x2）＝　x2－13x＋40＝0



　x＝5　或　8　∴＝＝＝7
[image: 101學測答-08]
當　t＝－1　時，有最小值－3
26. [bookmark: A_2824E6D3475E43549A91C8E069630E8C][bookmark: W_2824E6D3475E43549A91C8E069630E8C]答案：（－4，12）



[bookmark: E_2824E6D3475E43549A91C8E069630E8C]解析：a＋bi＝＝＝
＝－2（2－6i）＝－4＋12i
　a＝－4，b＝12
故（a，b）＝（－4，12）
27. [bookmark: A_6F5C16AD00244DD4ACDA55BC5AC85BEA][bookmark: W_6F5C16AD00244DD4ACDA55BC5AC85BEA]答案：51


[bookmark: E_6F5C16AD00244DD4ACDA55BC5AC85BEA][image: 102學測解-11]解析：兩平行直線距離為＝

　弦心距　d＝，半弦長＝7

[bookmark: A_DA626330E713491788189EC91E7693BF]∴r2＝（）2＋72＝51　　圓面積πr2＝51π

28. [bookmark: W_DA626330E713491788189EC91E7693BF]答案：31




[bookmark: E_DA626330E713491788189EC91E7693BF]解析：｜｜＝1，｜｜＝2，．＝1×2×cos60°＝1






．＝（＋）．（x＋y）




＝x｜｜2＋（x＋y）．＋y｜｜2
＝x＋（x＋y）＋4y＝2x＋5y
將頂點代入
	（x，y）
	（3，3）
	（4，4）
	（3，5）
	（2，4）

	2x＋5y
	21
	28
	31
	24


知最大值為　31
[image: 102學測解-12]
29. [bookmark: A_76A4DA5BA8E44FB9AD9BB32C6D6589D7][bookmark: W_76A4DA5BA8E44FB9AD9BB32C6D6589D7][image: 102學測解-13]答案：4
[bookmark: E_76A4DA5BA8E44FB9AD9BB32C6D6589D7]解析：







如上圖，＝＝2，＝＝
sinB＝sin（α＋β）＝sinαcosβ＋cosαsinβ





＝×＋×＝



由正弦定理知＝2R sinB＝16×＝4
30. [bookmark: A_C27977E77FB640F0A9DD69AFF0A9BA57][bookmark: W_C27977E77FB640F0A9DD69AFF0A9BA57]答案：6；－9
[bookmark: E_C27977E77FB640F0A9DD69AFF0A9BA57]解析：y＝ax＋b　代入　y＝x2　得　x2－ax－b＝0　有重根　∴D＝a2＋4b＝0　………①
y＝ax＋b　代入　y＝（x－2）2＋12　得　x2－（a＋4）x＋（16－b）＝0　有重根　∴（a＋4）2－4（16－b）＝0
　a2＋8a＋4b－48＝0　………②
解①、②得　a＝6，b＝－9
31. [bookmark: A_5AC0A11BBD3A4B0FAECB3731E9CADD25][bookmark: W_5AC0A11BBD3A4B0FAECB3731E9CADD25][image: 103-05]答案：4


[bookmark: E_5AC0A11BBD3A4B0FAECB3731E9CADD25]解析：如下圖，設超市蓋在　D，＝＝x　公里





則＝－＝6－x


由　x2＝62＋（6－x）2＝144－12x＋x2　


得　x＝＝4
32. 
[bookmark: A_D15F0EC8E868426DA98A02BD81088762][bookmark: W_D15F0EC8E868426DA98A02BD81088762]答案：－
[bookmark: E_D15F0EC8E868426DA98A02BD81088762]解析：如圖
[image: 103-06]


由｜｜＝｜｜＝1　知　α＝75°





則　β＝30°，，夾角為　180°－β＝150°，則．＝1×1×cos150°＝－
33. 

[bookmark: A_71E9A6A8B1BE4098B7283223F7C7DB59][bookmark: W_71E9A6A8B1BE4098B7283223F7C7DB59]答案：－



[bookmark: E_71E9A6A8B1BE4098B7283223F7C7DB59]解析：令＝x，＝＝y，在△ABE　中





由正弦定理＝＝　x＋y＝，y＝








因此　x＝－＝＝＝－
[image: 103-16]


34. [bookmark: A_019A1AA13BB74807A55B42E0F9F7EBCA][bookmark: W_019A1AA13BB74807A55B42E0F9F7EBCA]答案：62
[bookmark: E_019A1AA13BB74807A55B42E0F9F7EBCA]解析：
[image: 104學測解析-06]


如上圖，＝tan13°　0.231，＝tan15°　0.268
[bookmark: _GoBack]　h＝0.231（37＋x）＝0.268x　0.037x＝0.231×37
∴x＝231　而　h＝0.268×231＝61.908　　62
35. [bookmark: A_D670EA302A20406CA30024953C5EA272][bookmark: W_D670EA302A20406CA30024953C5EA272]答案：（9，1）
[bookmark: E_D670EA302A20406CA30024953C5EA272]解析：設　L1　上　Q1（－2a，a），L2　上　Q2（5b，3b），且　O　為原點






由＝＋＝（－2a－7，a＋9）及＝＋＝（5b－6，3b－8）


得　　　　b＝3

∴＝（15－6，9－8）＝（9，1）
故　P　點坐標為（9，1）
36. [bookmark: A_B2B70A6CD39846CC97E176E60CE58ADE][bookmark: W_B2B70A6CD39846CC97E176E60CE58ADE]答案：6.1

[bookmark: E_B2B70A6CD39846CC97E176E60CE58ADE]解析：∠ACB＝28°　　＝sin28°　0.4695


＝＝6.07　　6.1（公尺）
37. 
[bookmark: A_4DAAC594BDAC4BC39196C0A2D4A0F3A4][bookmark: W_4DAAC594BDAC4BC39196C0A2D4A0F3A4][image: 105解析-07]答案：
[bookmark: E_4DAAC594BDAC4BC39196C0A2D4A0F3A4]解析：作圖如右






＝x＋y，≦x≦1，－3≦y≦
∴P　點所形成的區域如陰影部分所示



又、所圍之平行四邊形面積為＝2


∴所求為×2×7＝
38. [bookmark: A_6D6EB897F4A44A579C18ACA74F71962A][bookmark: W_6D6EB897F4A44A579C18ACA74F71962A]答案：6
[bookmark: E_6D6EB897F4A44A579C18ACA74F71962A][image: 105解析-09]解析：作圖如右

所求為陰影面積
面積＝△BCD－△OAD


＝×

＝




×－＝×2
（a＋21）（2a＋42）－5a2＝1278
　3a2－84a＋396＝0　a2－28a＋132＝0（a－6）（a－22）＝0

∴a＝6　或　22故　a＝6
39. 
[bookmark: A_082E5A54C1E24CF0A114AA038D7BBD4F][bookmark: OLE_LINK221][bookmark: OLE_LINK222][bookmark: OLE_LINK223][bookmark: OLE_LINK224][bookmark: W_082E5A54C1E24CF0A114AA038D7BBD4F]答案：
[bookmark: E_082E5A54C1E24CF0A114AA038D7BBD4F]解析：a　b　c
6　×　3　×　6＝108

∴＞0　　ac－b2＞0
①b＝1　時，ac＞1　∴6×6－1＝35　個
②b＝3　時，ac＞9
	∴
	a
	2
	3
	4
	5
	6

	
	c
	5，6
	4，5，6
	3，4，5，6
	2，3，4，5，6
	2，3，4，5，6


共　19　個
③b＝5　時，ac＞25
	∴
	a
	5
	6

	
	c
	6
	5，6


共　3　個
∴滿足　ac－b2＞0　的情形共有　35＋19＋3＝57　個


[bookmark: A_8A270A360C864EBBA4DC6BD3E5B67D9D]∴機率為＝
[bookmark: W_8A270A360C864EBBA4DC6BD3E5B67D9D]40. 答案：14
[bookmark: E_8A270A360C864EBBA4DC6BD3E5B67D9D]解析：





由－×2　得　3y＝1－2a　　y＝



由－得（a－2）y＝a－122　　y＝


有解　∴y＝＝　　a2－a－182＝0
[bookmark: E_EC911A0644BB49C4BBEC33A2882F5EA5]　（a－14）（a＋13）＝0　　a＝14　或－13（不合）　故　a＝14
[bookmark: A_EC911A0644BB49C4BBEC33A2882F5EA5][bookmark: W_EC911A0644BB49C4BBEC33A2882F5EA5]41.答案：19




解析：：＝2：1，由分點公式知，（16，b）＝（，）　a＝10，b＝9，∴a＋b＝19
3、 多選題
1. [bookmark: A_5A8C36735FC2495C82F2D83FD125B57E][bookmark: W_5A8C36735FC2495C82F2D83FD125B57E]答案：(Ａ)(Ｂ)



[bookmark: E_5A8C36735FC2495C82F2D83FD125B57E]解析：設＝α＋β，由於「P　點在線段　AB　上α，β均為正數且α＋β＝1」
所以「P　點在陰影區域內α，β均為正數且α＋β＞1」，故選(Ａ)(Ｂ)
[bookmark: OLE_LINK48][bookmark: OLE_LINK49][bookmark: Q_E0745C76204B484ABC5CB452D80A7A88]
2. [bookmark: A_E0745C76204B484ABC5CB452D80A7A88][bookmark: W_E0745C76204B484ABC5CB452D80A7A88]答案：(Ｂ)(Ｃ)(Ｅ)
解析：由鳶形的圖形觀念與本題的條件，可得(１)　mCD＞mAB＞0＞mDA＞mBC
(２)　mBC＝－mCD　且　mAB＝－mAD
所以(Ａ)錯而(Ｂ)(Ｃ)(Ｅ)正確



[bookmark: A_51EE848D89EF4E3594642A0D94D35977][bookmark: OLE_LINK59][bookmark: OLE_LINK60]又＝2，＝4，＝5，由餘弦定理知　cos∠ABC≠90°，所以(Ｄ)錯
3. [bookmark: W_51EE848D89EF4E3594642A0D94D35977]答案：(Ａ)(Ｅ)

[bookmark: E_51EE848D89EF4E3594642A0D94D35977]解析：(Ａ)若　0＜θ＜，則　sinθ＜cosθ顯然會成立


(Ｂ)因為　cosθ＜1，所以　tanθ＝＞＝sinθ，所以　tanθ＜sinθ　不成立
(Ｃ)當　θ　愈接近　0　時，cosθ　愈接近　1，且　tanθ　愈接近　0，所以　cosθ＜tanθ　不恆成立


(Ｄ)若　0＜θ＜，則　0＜2θ＜，得　2θ　為第一象限角，則　sin2θ＜cos2θ　不恆成立





(Ｅ)　tan＝＜＝＝tanθ，故成立
4. [bookmark: A_71D591C6C62F4786A05BEE88BD73C13A][bookmark: W_71D591C6C62F4786A05BEE88BD73C13A]答案：(Ａ)(Ｃ)(Ｅ)
[bookmark: E_71D591C6C62F4786A05BEE88BD73C13A]解析：｜z－1｜＝1　表示複數平面上以　1　為圓心，半徑　1　之圓
而　w＝iz＝z（cos90°＋i sin90°）為　z　旋轉　90°，如圖，Ω為以　I　為圓心，半徑　1　之圓，
故　2i，1＋i，－1＋i　皆在Ω上
[image: M3]
5. [bookmark: A_5040AEF6163E4078A41620056751D77C][bookmark: W_5040AEF6163E4078A41620056751D77C]答案：(Ａ)(Ｂ)(Ｄ)(Ｅ)



[bookmark: E_5040AEF6163E4078A41620056751D77C]解析：(Ａ)○：⊥L　　//L　之法向量，因此　//（3，－4）



(Ｂ)○：＝2d（P，L）＝＝




(Ｃ)╳：為　4x＋3y＝4s＋3t，解　得　H（，），


Q＝2H－P＝（，）
(Ｄ)○：過　Q　且平行　L　之直線為


[image: M4]3x－4y＝－＝－3s＋4t
因此過（－s，－t）



(Ｅ)○：（0，0）在　L　上，＋＝2







　（＋）．＝2．＝0（∵⊥）

6. [bookmark: A_58D84B5232BC4BB4B574958EF9011622][bookmark: W_58D84B5232BC4BB4B574958EF9011622]答案：(Ａ)(Ｂ)(Ｄ)
[bookmark: E_58D84B5232BC4BB4B574958EF9011622]解析：(Ａ)　○：Γ：（x－5）2＋y2＝16，圓心為　C（5，0）

(Ｂ)　○：d（C，L）＝＝0，即圓心　C　　L，所求＝半徑＝4

(Ｃ)　╳：d（C，L1）＝＝6≠半徑　4，L1　與Γ不相切

(Ｄ)　○：d（C，L2）＝＝3＜半徑　4，又　4－3＝1＜2，如圖，距離為　2　的點恰　2　個
[image: 97-8]

(Ｅ)　╳：d（C，L3）＝＝2＜半徑　4，又　4－2＝2，如圖，距離為　2　的點恰有　3　個
[image: 97-9]
7. [bookmark: A_C81958D1175C4298BD2847A6C19071B4][bookmark: W_C81958D1175C4298BD2847A6C19071B4]答案：(Ｂ)(Ｃ)(Ｄ)
[bookmark: E_C81958D1175C4298BD2847A6C19071B4]解析：(Ａ)由圖可知　m3＝m4＞m1＞m2(Ｂ)因　L1⊥L3，L3//L4故　L1⊥L4　　m1．m4＝－1
(Ｃ)由圖看出　m1＜－1(Ｄ)　m1＞m2，又　m3＞0　m1．m3＞m2．m3　　－1＞m2．m3
(Ｅ)　L4　的　y　截距為　c，由圖看出　c＜0
8. [bookmark: A_42658510C4214F77856551C2CBBE46C1][bookmark: W_42658510C4214F77856551C2CBBE46C1]答案：(Ｂ)(Ｃ)

[bookmark: E_42658510C4214F77856551C2CBBE46C1]解析：作單位圓如下，與直線　x＝±交點所成之有向角在四象限中依序為θ1，θ2，θ3，θ4




[image: 學測 1](Ａ)　╳：cosθ1＝＜＝cos　θ1＞

(Ｂ)　○：cos（π－θ2）＝－cosθ2＝＝cosθ1
　π－θ2＝θ1　∴θ1＋θ2＝π

(Ｃ)　○：cosθ3＝－(Ｄ)　╳：由θ4　在第四象限，知　sinθ4＜0
(Ｅ)　╳：設θ4－θ3＝α，由圖形知α＋2θ1＝π



由(Ａ)知θ1＞　∴α＝π－2θ1＜π－2×＝
9. [bookmark: A_E3ACC7DF2F3249D6A13A7A0A2822DA22][bookmark: W_E3ACC7DF2F3249D6A13A7A0A2822DA22]答案：(Ａ)(Ｅ)
[bookmark: E_E3ACC7DF2F3249D6A13A7A0A2822DA22]解析：(Ａ)　○：因為虛根成雙，所以三次實係數方程式至少有一實根
(Ｂ)　╳：∵2x＞0　且　2－x＞0　∴2x＋2－x＝0　無實數解

(Ｃ)　╳：令　t＝log2x，原式為　t＋＝1　　t2－t＋1＝0
∵判別式　D＜0，因此　t　無實數解　∴x　亦無實數解
(Ｄ)　╳：∵sinx≦1　且　cos2x≦1　∴sinx＋cos2x＝3　無實數解

(Ｅ)　○：－5≦4sinx＋3cosx≦5，因此　4sinx＋3cosx＝有實數解
10. [bookmark: A_285B0CE48AFA44F8B59A61D1E5AA6A31][bookmark: W_285B0CE48AFA44F8B59A61D1E5AA6A31]答案：(Ａ)(Ｃ)(Ｅ)
[bookmark: E_285B0CE48AFA44F8B59A61D1E5AA6A31]解析：作△OAB　如下圖



[image: 100學測-02](Ａ)　○：cos60°＝，對應點＋0i　在△OAB　內
(Ｂ)　：cos50°＋i sin50°與　x　軸正向夾　50°，不在△OAB　內


(Ｃ)　○：設－i＝cosθ＋i sinθ，在第四象限

則│tanθ│＝＜1，取－45°＜θ＜0°，在△OAB　內


(Ｄ)　：＋i＝cos60°＋i sin60°在△OAB　外
(Ｅ)　○：（cos30°＋i sin30°）25＝cos750°＋i sin750°＝cos30°＋i sin30°，在△OAB　內
11. [bookmark: A_4E38BB0EC0E54D12AC44F7547D14370C][bookmark: W_4E38BB0EC0E54D12AC44F7547D14370C]答案：(Ａ)(Ｂ)



[bookmark: E_4E38BB0EC0E54D12AC44F7547D14370C]解析：cosθ＝＝＝


(Ａ)　○：tanθ＝＝－



(Ｂ)　○：tan2θ＝（－）2＝＞


(Ｃ)　：sin2θ＝＜＝cos2θ
(Ｄ)　：sin2θ＝2 sinθ．cosθ＜0

(Ｅ)　：cos2θ＝1－2 sin2θ＝1－＞0
由（cosθ，sinθ）→（＋，－）知θ在第四象限
由（cos2θ，sin2θ）→（＋，－）知　2θ亦在第四象限
12. [bookmark: A_8BD8BE98630A4C99BF4E8064DA4F237E][bookmark: W_8BD8BE98630A4C99BF4E8064DA4F237E]答案：(Ｃ)(Ｄ)

[bookmark: E_8BD8BE98630A4C99BF4E8064DA4F237E]解析：(Ａ)　：∠AOB＝90°　∴為　C1　之直徑



　C1　之半徑為＝


[image: 100學測-03](Ｂ)　：C1　圓心為　　中點　M（，2）
M　不在　y＝x　上


(Ｃ)　○：由　4×＋3×2＝12　知　M（，2）在　4x＋3y＝12　上
(Ｄ)　○：若　C2　半徑　r，則　C2　圓心　P（r，r），P　在　y＝x　上





(Ｅ)　：由　r＝（＋－）＝（3＋4－5）＝1　知　P（1，1）
而　P（1，1）並不在　4x＋3y＝6　上

13. [bookmark: A_A55A3ACA689441D785026E27453926A9][bookmark: W_A55A3ACA689441D785026E27453926A9]答案：(Ａ)(Ｂ)(Ｅ)
[bookmark: E_A55A3ACA689441D785026E27453926A9]解析：





(Ａ)　○：＝（2，）⊥（，－2），令＝t（，－2）





由││＝││知│3t│＝3　　t＝±1∴＝（，－2）或（－，2）







(Ｂ)　○：││＝││＝3，由下圖知│＋│＝＝│－│
[image: 100學測-04]



(Ｃ)　：與＋之夾角必為　45°







(Ｄ)　：││2＝│a＋b│2＝a2││2＋2ab．＋b2││2
＝9a2＋0＋9b2＝9（a2＋b2）


││＝




(Ｅ)　○：（1，0）＝c（2，）＋d（，－2）　c＝




或（1，0）＝c（2，）＋d（－，2）　c＝

因此　c＝＞0
14. [bookmark: A_AD1D56A6FCE8441E902AF25633D38050][bookmark: W_AD1D56A6FCE8441E902AF25633D38050]答案：(Ｄ)(Ｅ)
[bookmark: E_AD1D56A6FCE8441E902AF25633D38050]解析：若圖形Γ包含圓　C，則與　C　相交的直線　L　必與Γ相交（∵直線　L　無限延伸）
(Ａ)　：[image: 100學測-05]　取　L：y＝1，即反例(Ｂ)　：[image: 100學測-06]　取　L：y＝－1，即反例
(Ｃ)　：[image: 100學測-07]　取　L：y＝2，即反例(Ｄ)　○：[image: 100學測-09]　C　被大圓包住
(Ｅ)　○：[image: 100學測-08]　C　被橢圓包住
15. [bookmark: A_54882D9C7184490D9439CEAABAD316AE][bookmark: OLE_LINK105][bookmark: OLE_LINK106][bookmark: OLE_LINK107][bookmark: W_54882D9C7184490D9439CEAABAD316AE]答案：(Ｄ)(Ｅ)
[bookmark: E_54882D9C7184490D9439CEAABAD316AE]解析：令　z＝r1（cosα＋i sinα），w＝r2（cosβ＋i sinβ）
由∠AOB＝90°知｜α－β｜＝90°


[bookmark: OLE_LINK2](Ａ)　╳　：＝〔cos（α－β）＋i sin（α－β）〕


＝（cos90°±i sin90°）＝（±i）為虛數
(Ｂ)　╳　：zw＝r1r2〔cos（α＋β）＋i sin（α＋β）〕無法判定是否為負實數
(Ｃ)　╳　：（zw）2＝r12r22〔cos（2α＋2β）＋i sin（2α＋2β）〕無法判定是否為負實數




(Ｄ)　○：＝（）2＝（）2i2＝－（）2　為負實數




(Ｅ)　○：（）2＝（z．）2＝｜w｜4．（）2＝r24．〔－（）2〕＝－r12r22　為負實數
16. [bookmark: A_B3612CE3781B498DBCF3D76B7FEBF108][bookmark: W_B3612CE3781B498DBCF3D76B7FEBF108]答案：(Ｃ)(Ｄ)
[bookmark: E_B3612CE3781B498DBCF3D76B7FEBF108]解析：







(１)有解≠（唯一解）或＝＝（無限多組解）
即①　a≠－2　或②　a＝－2　且　c＝－6
因此(Ａ)、(Ｂ)不一定正確




(２)無解　＝≠　b＝12　且　d≠－9
因此(Ｃ)、(Ｄ)一定正確
(３)若為狀況①，則　ax＋8y＝c　與－3x＋by＝d　交一點，如圖(一)
若為狀況②，則　ax＋8y＝c　與－3x＋by＝d　不相交，如圖(二)
因此(Ｅ)不一定正確
	[image: 101學測答-03]
　　圖(一)
	[image: 101學測答-04]
圖(二)


17. [bookmark: A_9EC25C3C371C43E7B16E9009821B2697][bookmark: W_9EC25C3C371C43E7B16E9009821B2697]答案：(Ｂ)(Ｄ)
[bookmark: E_9EC25C3C371C43E7B16E9009821B2697]解析：


(Ａ)　╳　：tanθ＝＝　x＝－6



(Ｂ)　○：O（0，0），P（－6，－4）＝＝


(Ｃ)　╳　：cosθ＝＝



(Ｄ)　○：sin2θ＝2 sinθcosθ＝2．（）（）＝＞0
(Ｅ)　╳　：180°＋n×360°＜θ＜270°＋n×360°

　90°＋n×180°＜＜135°＋n×180°




若　n　為偶數，在第二象限　　cos＜0 ; 若　n　為奇數，在第四象限　　cos＞0
18. [bookmark: A_EA4B3FF0D87C4F78ACBD75BF0EDEE377][bookmark: W_EA4B3FF0D87C4F78ACBD75BF0EDEE377]答案：(Ａ)(Ｃ)(Ｅ)

[bookmark: E_EA4B3FF0D87C4F78ACBD75BF0EDEE377]解析：(Ａ)　○：取　x＝0　時，y＝0　即可(Ｂ)　╳　：y＝3x＋，當　x　為整數時，y　必不為整數
(Ｃ)　○：取　y＝0　時，x＝－2　即可(Ｄ)　╳　：將　x　以　0，±　1　代入時，y　皆不為整數，因此無格子點

(Ｅ)　○：取　x＝3　時，y＝log93＋＝1　即可
19. [bookmark: A_BB3B22971C0C4B65A8DBA606B0BB5653][bookmark: W_BB3B22971C0C4B65A8DBA606B0BB5653]答案：(Ｂ)(Ｃ)(Ｄ)
[bookmark: E_BB3B22971C0C4B65A8DBA606B0BB5653]解析：


(Ａ)　╳　：，無解


(Ｂ)　○：　3＜t＜6　即可

(Ｃ)　○：　t＞3000　即可


(Ｄ)　○：　t＞3000　即可


(Ｅ)　╳　：，無解
20. [bookmark: A_F70BEE019940471688A150FEE8F8522B][bookmark: OLE_LINK100][bookmark: OLE_LINK101][bookmark: W_F70BEE019940471688A150FEE8F8522B]答案：(Ｂ)(Ｄ)



[bookmark: E_F70BEE019940471688A150FEE8F8522B][image: 104學測解析-04]解析：由＝＝8　知　M　為原點且方向角為θ＋90°


(Ａ)　╳：方向角為θ＋90°－135°＝θ－45°

(Ｂ)　○：方向角為θ＋90°－45°＝θ＋45°




(Ｃ)　╳：．＝．．cos0°＝64




(Ｄ)　○：．＝．．cos90°＝0


(Ｅ)　╳：方向角為θ＋90°－90°＝θ　＝8（cosθ，sinθ）



　＝－＝8（cos（θ＋90°）－cosθ，sin（θ＋90°）－sinθ）
21. [bookmark: A_7767E5C4B29541CF9525C81E97D95CFC][bookmark: W_7767E5C4B29541CF9525C81E97D95CFC]答案：(Ａ)(Ｂ)(Ｄ)
[bookmark: E_7767E5C4B29541CF9525C81E97D95CFC]解析：(Ａ)○：買一袋　3　顆的蘋果為　130　元 ; 買三袋　1　顆的蘋果為　45×3＝135　元


(Ｂ)○：一袋　1　顆單價為　18　元 ; 一袋　3　顆單價為＝16




一袋　4　顆單價為＝16 ; 一袋　6　顆單價為＝15
(Ｃ)╳：∵每個袋子中的水果均不能分開買　∴500＝80×6＋20∴最多可買　30＋1＝31　顆
(Ｄ)○：①甲商場
設奇異果每種包裝各買　x、y、z、w　袋
∴x＋2y＋5z＋6w＝12
　序組（x，y，z，w）＝（0，1，2，0）時
買奇異果最少花　35＋160＝195　元
同理，買蘋果最少花　45＋130＝175　元
∴共花　195＋175＝370　元
②乙商場
設奇異果每種包裝各買　x、y、z、w　袋
∴x＋3y＋4z＋6w＝12
　序組（x，y，z，w）＝（0，0，0，2）時
買奇異果最少花　95×2＝190　元
同理，買蘋果最少花　190　元
∴共花　190＋190＝380　元
(Ｅ)╳：反例：若買　40　顆蘋果
甲商場花　340×5＝1700　元
乙商場花　420×4＝1680　元
22. [bookmark: A_449D4680EDA2423A9D2D00030A1F0A39][bookmark: W_449D4680EDA2423A9D2D00030A1F0A39]答案：(Ｂ)(Ｅ)
[bookmark: E_449D4680EDA2423A9D2D00030A1F0A39]解析：作圖如下
[image: 105解析-05]
(Ａ)╳：∠B　的角度有兩種可能
∴cosB　不確定


(Ｂ)○：由正弦定理＝

∴sinC＝×sin20°

(Ｃ)╳：∵有兩種可能
∴△ABC　面積不確定
(Ｄ)╳：△ABC　面積＝r×s∵面積不確定∴r　亦不確定

(Ｅ)○：承(Ｂ)，＝2R∴R　可確定
[bookmark: A_C6FBBFE3E69C432CAE1E1DC76238D648][bookmark: W_C6FBBFE3E69C432CAE1E1DC76238D648]23. 答案：(Ａ)(Ｃ)(Ｄ)
解析：

(Ａ)　3.1416＝

(Ｂ)為無理數




(Ｃ)＋＝＝




(Ｄ)＋＝＝＝4
(Ｅ)由牛頓定理知可能的有理根只有±1，但±1　皆非　x3－2x2＋x－1＝0　的根，故實根為無理根
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